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del Tonelli aggiungendo al Suo insegnamento alcuni capitoli della Teoria degli
insiemi.

Fra gli scolari del Ricci alla Normale io voglio ricordare Guido Zappa
divenuto un noto gruppista e capo di una fiorente scuola di algebristi.

Nel periodo 1930—35 il Ricci assisteva ai famosi seminari Tonelliani di
Analisi nei quali si formarono Basilio Mania, Silvio Cinguini, Lamberto Cesart,
Luigi Amerio, Sandro Faedo, Adolfo Del Chiaro, Landolino Giuliano, Emilio
Bajada, e il Ricci ne trasse giovamento estendendo il campo delle sue attivita
di ricerca.

Nel 1932 Eg/z pubblico una memoria sulla convergenza assoluta delle
serie trigonometriche individuando delle serie che ammettono al pitt un numero
finito di punti di convergenza assoluta; in un’altra memoria del 1932 Egli
approfondi il delicato problema della moltiplicazione di due serie secondo
Cawuchy, ottenendo un generale criterio sufficiente da cui derivano subito come
corollari moltissimi dei criteri classici e caratteristici sulla moltiplicazione delle
serie e da cui se ne possono ricavare dei nuovi sempre abbastanza espressivi;
nel 1934—35 per una funzione definita nel semiasse positivo Eg/ introdusse la
«nozione di scarto tauberiano superiore e inferiore» e nella Sza memoria
« Teoremi tauberiani » trovo condizioni sufficienti per 'inversione di un classico
teorema relativo alla trasformazione di Laplace-Abel; nel 1936 per una formula
di K. Petr relativa al calcolo di integrali definiti Zg/7 ne stabili la validita nelle
minime condizioni che permettono di scriverla.

Un campo notevole di ricerche che ha dato fama al Nostro verte sulla
Teoria dei Numeri, campo che faceva spesso oggetto di conversazione tra
Ricci e me.

Entrambi avevamo studiato le «Lezioni sulla Teoria delle forme arit-
metiche binarie e ternarie » del Bzanchi, del 1911 e cosi pure le « Lezioni sulla
Teoria dei numeri algebrici» del Bianchi del 1923, e il Ricci volendo penetrare
nel vivo della Teoria dei numeri autonomamente e coraggiosamente studid
e medito sul celebri volumi di £. Landan « Handbuch der Lehre von der Ver-
teilung der Primzahlen» (Leipzig, 1929) e sulle « Vorlesungen iiber Zahlen-
theorie » (Leipzig, 1927).

Nel primo gruppo di ricerche del Rices di Teoria dei numeri « istituzionale »
si trovano: due note del 1930 sulle somme delle potenze simili degli interi
naturali e sui coefficienti del fattoriale; una semplice ed elegantissima dimostra-
zione del teorema di Staudt—Clausen sui numeri di Bernoull7; due note del 1931
nelle quali il Rzeci partendo da un Suo studio sulle funzioni simmetriche delle
radici dell'unita secondo un modulo composto generalizza ampiamente il
teorema di Wilson—Glaisher.

Nel 1933 comparve una prima nota con una limitazione asintotica del
massimo divisore primo del prodotto F(z) F(a?) - - - F(a%), dove 2 ed x sono
interi ed F (@) & un polinomio irriducibile di grado # > 1; nel periodo 1933—34
comparvero due note nelle quali con mezzi semplici si danno casi di validita
del classico teorema di Dirichlet sull’infinitd di numeri primi appartenenti
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ad una progressione aritmetica ax + 4, @ ¢ b primi tra loro, e una nota nella
quale venne migliorata una formula di 7. Nagel.

In due belle memorie pubblicate nel 1933—34 nei « Rendiconti del Circolo
matematico di Palermo » sono analizzate le proprietd aritmetiche della suc-
cessione F(1),F(2), F(3),--- per cio che riguarda la decomposizione in
fattori primi dei suoi elementi.

Nella prima memoria il Nostro migliora due limitazioni di 7. Nagel e
T. Estermann; perfezionando poi un classico metodo di Viggo Brun inteso
a valutare asintoticamente il numero degli element: residui di una progres-
sione aritmetica quando si operi in essa con uno o piu crivelli di Eratostene,
migliora un teorema di 7. Estermann sul limite superiore dei fattori primi
distinti che compaiono in F(x) e sul numero di volte che ciascun fattore primo
pud essere ripetuto.

Nella seconda memoria estendendo un procedimento di £. Westzynthius
realizza un vero progresso per alcune formule asintotiche in quanto sono meglio
precisati rispetto a quanto era noto gli ordini di grandezza di alcuni termini
che in esse figurano.

A queste due memorie si accompagna una nota del Ricez pubblicata nel
« Téhoku Mathematical Journal» sull’aritmetica additiva degli interi liberi
di potenze.

Passo ora a dare una breve scorsa alle ricerche pit elevate e pit vive del
Nostro e di cui Egli fu sempre intimamente soddisfatto.

Al Congresso internazionale matematico di Parigi del 1900, David Hilbert,
in una celebre conferenza enuncid 23 problemi per le matematiche future,
e uno di questi, il settimo, riguardava la trascendenza dei numeri £% con £ ed v
numeri algebrici. Una risposta a questo problema fu data da 4. Gelfond che
dimostrd in maniera agile e brillante che se £ & algebrico, £ =1, ed 7 ¢ alge-
gebrico irrazionale, &7 & un numero trascendente.

I1 Ricez con una Sua memoria del 1935, inserita nella seconda serie degli
«Annali della Scuola Normale» riassunta nel « Bollettino dell’'Unione Mate-
matica Italiana » (U.M.I.) del 1935 e con 'uso della formula di interpolazione
di Hermite trova con un numero finito di ingegnosi « piccoli passi» nuove
classi di numeri trascendenti, classi che hanno la potenza del continuo nel
caso che £ ed 7 (7 irrazionale) siano approssimabili con numeri algebrici, ed
esprime la congettura che £7 & trascendente se £ ed 7 sono numeri trascenti di
Liouville.

Nel 1937 comparvero nella seconda serie degli « Annali della Scuola Nor-
male » due notevoli memorie del Nostro «Su la congettura di Goldbach e la
costante di Schnirelmaimn ».

Per la storia ricordo che l'oggetto delle due memorie si collega ad una
congettura di Chr. Goldback che nella sua corrispondenza con Ewulero del 1749
afferma che ogni numero intero pari pud sempre esprimersi come la somma
di due numeri primi dispari.

Le prime risposte a questa congettura sono venute dopo quasi due secoli:
L. Schnirelmann nel 1930 trovava che a partire da un #o sufficientemente
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grande ogni intero maggiore di #p ¢ la somma di non pili i 800.000 numeri
primi; questo limite era ridotto a 2208 da V. P. Romanoff nel 1935, € a 71 da
H. Heilbronn — E. Landau— P. Scherk nel 1936.

Su queste ricerche si inserisce Giovanni Ricci che precisando proposizioni
note e restringendo per certe costanti i confini preesistenti, dimostra che ogni
intero pari sufficientemente grande si puo rappresentare con la somma di non
pitt di 67 numeri primi, e di questo risultato il Nostro fu giustamente orgoglioso.

E noto che nel 1937 Z. M. Vinogradoff con un nuovo e geniale metodo di
ricerca dimostrd l'esistenza di un numero zp sufficientemente grande per il
quale vale la congettura di Goldback che nella letteratura matematica chiamasi
ora congettura di Goldbach—Vinogradoff; ma quale sia il valore di 7o non &
ancora noto.

Mi piace ricordare che la nostra Accademia nel 1968 nominé socio stra-
niero il Vinogradoff caratterizzandolo come famoso studioso di Teoria dei
numeri.

Un terzo problema, molto arduo, che appassiond ed occupd il Rices in
tempi diversi fu quello dei numeri primi gemelli cio¢ dei numeri primi Ja cui
differenzakic: 2 3,8, 9,7, 1T;13, 17,010,020, 3T, < ..

Non & ancora noto se questi numeri siano o no in numero finito e un
teorema di Viggo Brun del 1919 assicura che se essi sono in numero infinito
la serie formata dai loro inversi 1/3 + 1/5 + 1/5 + 1/7 4+ 1/11 + 1/13 -+
+ 1/17 4+ 1/19 4 - - & convergente, ossia se le coppie di numeri primi gemelli
fossero in numero infinito esse sono rare, mentre la somma degli inversi di tutti
1 numeri primi per un teorema di Eulero ¢ divergente.

Significative estensioni del Teorema di Viggo Brum trovansi in una me-
moria del Ricci pubblicata nel 193233 negli «Annali di Matematica» di
cui ricordo la piu semplice: se esistono infiniti numeri primi p , " per quali
p=an+5b p=dadn+¥, (a,a ,b,b fissi) allora la serie

logl—¢ logl—< #’ A
Z PEND =15 Ogﬁ;ﬁv, ¢ arbitrario

¢ convergente.,

Sulla frequenza dei numeri primi il Nos#ro deve avere lungamente pensato,
e dopo quasi un ventennio ricomincid a far noti i risultati delle Sue meditazioni.
Viggo Brun insieme alle coppie di numeri primi gemelli aveva studiato
per un fissato intero 2z maggiore di 1 il numero Z; (£ ; x) delle coppie di numeri

primi p; , p. tali che
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e per £ > £, (3) abbastanza grande aveva trovato la limitazione

p—1 3%
p—2 log2f
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dove ¢ ¢ una costante. La ricerca del migliore valore di ¢, 0 come dice il Ricci
del « coefficiente di Viggo Brun» fece scoprire al Nostro, in una Sua memoria






